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1. Mostre que ||lu —v| = ||[v — ul].
2. Mostre que |[[ul] = [v[|[ < [ju —v].

3. Considere D% com |a| < 3. Explicite todos os multi-indices e suas derivadas associadas.

4. Seja
0, we(0}),
f(.fl?): l'—%, T e %7%)7
1 2
5 WS g,].)

a) Determine suport(f);
b) suport(f) C (0,1)7 Justifique sua resposta.

5. Calcule a derivada fraca (ou a derivada no sentido das distribuigdes) das fungoes abaixo.

a)

T, 0<z <l
u(z) =
1, 1<z <2
b)
22, 0<z<l;
u(r) =
2—ux, 1<z <2

6. L?(Q2) é um subespaco de H}(Q)? Justifique sua resposta.

7. Especifique o grau de suavidade da funcao u, indicando as classes C™(2) e H™(Q) que ela
pertence.

a)
0, 0<zx <l
u'(z) = x—1, 1<z<2
2—3 2<z<3



by o —1/4, 0<
u(x)_{1/4—x, 1

8. (a) Mostre que as fungoes

r, 0<zxr<1
x) =<’ - x) =sen(rzr), 0<x<2
f(){Q_% TS, s =senlmn), 0<as

sao ortogonais em H°(0,2) = L?(0,2). Elas sao ortogonais em H'(0,2)?

(b) Qual é a distancia enter f e g no espago L*(0,2)? E em H'(0,2)?

9. Faca os exercicios 7.5 e 7.6 (pagina 201) do livro texto!.
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